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Introduction

Dans ce travail, nous étudions différents types de convergence de la variable aléatoire.Nous
identifierons quatre types de convergence :
1ere chapitre : Généralités
2eme chapitre : Types de Convergences
3eme chapitre : Relations entre les différents types de convergence
4eme chapitre : simulation

1. Types de Convergences

On va étudier différents types de convergence que l’on en probabilité .
1.1 Convergence en probabilité

DÉFINITION 1 Soit (Xn)n>1 une suit variables aléatoires réelles définies sur espace de pro-
babilité (Ω,A, P ) . Xn converge vers X en probabilité si :

∀ε > 0 , lim
n→∞

P(|Xn −X| > ε) = 0.

1.2 Convergence en moyenne d’ordre p

La suit de variables aléatoires (Xn)n>1 converge vers X en moyenne l’ordre p si :

lim
n→∞

E(|Xn −X|p) = 0

1.3 Convergence en loi

DÉFINITION 2 La suit (Xn)n∈N converge vers X en loi si la suite de probabilités (PXn
)n∈N

converge vers PX .
La signification de cette définition est la suivante : (Xn)n∈N converge vers X en loi si , toute
fonction f : R→ R continue et borné ,

lim
n→∞

E(f (Xn)) = E(f (X))

1.4 Convergence presque sûre

DÉFINITION 3 La suit de variables aléatoires (Xn)n>1 converge vers X un autre variables
aléatoires , en presque sûre
Si P (Ω′) = 1

Ω′ := {ω ∈ Ω; lim
n→+∞

Xn = X} (1.1)

2. Relations entre les différents types de convergence

Le diagramme suivant représente les relations entre les types de convergences

3. simulation

(En cours de recherche)

Conclusion

En fin on conclure que la convergence en loi est le plus faible parmi ces types puisque il
étudie la convergence de loi de la variable aléatoire et non la convergence de la variable
elle-même.
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